智浪教育—普惠英才文库

第十七届中国数学奥林匹克 (2002年)
上海1月27日-28日早上8:00-12:30，每题21分。
三角形ABC的三边长分别为a、b、c，b<c，AD是角A的内角平分线，点D在边BC上。 

求在线段AB、AC内分别存在点E、F(不是顶点)满足BC=CF 和∠BDE=∠CDF的充份必要条件(用角A、B、C表示)； 

在点E和F存在的情况下，用a、b、c表示BE的长。 

设多项式序列{ Pn(x) }满足：P1(x)=x2-1，P2(x)=2x(x2-1)，且
Pn+1(x)Pn-1(x)=( Pn(x) )2-(x2-1)2，n=2, 3, ....。 
设Sn为Pn(x)各项系数的绝对值之和，对于任意正整数n，求非负整数kn使得2-knSn为奇数。 

18支足球队进行单循环赛，即每轮将18支球队分成9组，每组的两队赛一场，下一轮重新分组进行比赛，共赛17轮，使得每队都与另外17支队各赛一场。按任意可行的程序比赛了n轮之后，总存在4支球队，它们之间总共只赛了1场。求n的最大可能值。 

对于平面上任意四个不同点P1、P2、P2、P4，求[image: image1.png]min ygie joa BE



的最小值。 

平面上横纵坐标都为有理数的点称为有理点。证明平面上的全体有理点可以分为三个两两不相交的集合，满足条件： 

在以每个有理点为圆心的任一圆内一定包含这三个集个中每个集合的点。 

在任意一条直线上不可能有三个点分别属于这三个集合。 

给定实数c，1/2<c<1，求最小的常数M，使得对任意整数n≧2，及实数0<a1≦ a2≦ ....≦ an，只要满足[image: image2.png]
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，其中m不超过cn的最大整数。 

