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“或者”与“并且”

一、内容提要

1.“或者”与“并且”的词义是清楚的，区别也是明显的. 例如：

正整数a是3或5的倍数，那么a=3, 5, 6, 9, 10, 12, 15……；

如果正整数b是3的倍数且是5的倍数，那么b=15，30，45，60，…….

在正整数中，设3的倍数的集合为P，5的倍数集合为Q，那么 ：

a 是P和Q两个集合中的所有元素，而b是这两个集合中的公共元素.

② 
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是方程x+y=1的一个解.  这里的大括号表示“并且”即当

x=2并且y=－1时，等式x+y=1成立.
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等价于x=2并且y=－1.

记作
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 x=2并且y=－1.

x=2,  x=－2是方程x2－4=0 的两个解.

即当x=2或者x=－2时，等式x2－4=0成立.

x=2或x=－2  可记作  x=±2 .　　

即 x=±2
[image: image6.wmf]Û

 x=2或x=－2.

2. 用“或者”与“并且”表示命题的等价命题.

①.x≥4
[image: image7.wmf]Û

x>4或x=4.

②.－4<x<4
[image: image8.wmf]Û

x>－4且x<4
[image: image9.wmf]Û
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③.x ≠2
[image: image11.wmf]Û

x<2或x<2

④.x≠±2
[image: image12.wmf]Û

x≠2且x≠－2
[image: image13.wmf]Û
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[image: image15.wmf]Û

x<－2      或－2< x<2        或x>2   (实数x记在数轴上)如图：

                                 

－2        0         2

3. 判断带有“或者”词义的命题的真假：

第一种，命题结论带有“或者”的.    例如：

命题3≥2，读作3大于2或等于2，它是真命题.  因为“3大于2”，

“3等于2”两个命题，用“或者”连结，只要有一个成立，就是真命题.

⑥命题“如果a=0,那么a2≥0”，也是真命题，因为这个命题等价于：

       若a=0, 则a2>0或a2=0，两个结论，用“或者”连结，有一个成立即可.

第二种，命题的题设出现“或者”的.   例如

命题“如果a≥0，则a2=0”.  读作如果a=0或a>0, 则a2=0. 它是假命题  因为命题的两个题设都使结论成立是不可能的.  这个命题等价于：         若a=0,则a2=0且若a>0，则a2=0.  两个命题要同时成立才是真命题.

方程和方程组的解：

   方程( x－a)(x－b)=0， 同解于x－a=0或者x－b=0.

方程组
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 同解于x－a=0并且x－b=0.

不等式和不等式组的解集： 

不等式组
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 等价于x+a>0并且x+b>0.

不等式(x+a)(x+b)>0 等价于
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 或者
[image: image19.wmf]î

í

ì

<

+

<

+

.

0

0

b

x

a

x

，


二、例题

例1.写出下列命题的等价命题：

    ①实数a, b, c都不为零；②实数a,b,c不都为零；③x=±3且y＝±2； ④
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解：①. a, b, c都不为零.
[image: image21.wmf]Û

a≠0且b≠0且c≠0.
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 EMBED Equation.3  [image: image23.wmf]Û

abc≠0.

②. a, b, c不都为零
[image: image24.wmf]Û

a, b, c中至少有一个不为零.
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a≠0或b≠0或c≠0.
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不是a, b, c都等于零.
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a2+b2+c2≠0.

③. x=±3且y＝±2  
[image: image28.wmf]Þ
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例2. 解方程组
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解：由x2=4，得x=±2.  

把x=±2.代入4＋y2=6， 得y=±
[image: image42.wmf]2
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∴原方程组的解是 
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即原方程组有四个解：
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例3. 已知：a, b, c是△ABC的三边，试按下列条件判定三边之间的大小关系：

　          ①　（a－b）(b－c)=0 ；      ②（a－b）2+(b－c)2=0.

解：①  ∵当a－b=0或b－c=0时，等式成立.

∴a, b, c三边的大小关系是：

a=b；或b=c；或a=b=c.

②　∵当（a－b）2＝0且(b－c)2＝0时，等式成立.

∴
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∴a, b, c三边的大小关系是：a=b=c.

例4.  x取什么值时，下列各式在实数范围内有意义？

　  ①
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解：①  
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有意义.
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这个不等式组的解集，是　－1≤x≤3.

∴当－1≤x≤3时，
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②  
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∴这个不等式组的解集，是：x≥0且x≠16.


                        0               16

即当0≤x＜16或x>16时，
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例5. 绝对值的几何意义是：在数轴上，一个数的绝对值，就是表示这个数的点离开原点的距离.根据上述定义，解不等式：①
[image: image62.wmf]x

＜5； 　②
[image: image63.wmf]y

＞3.

解：①　
[image: image64.wmf]x

＜5，就是表示x 的点离开原点的距离小于5.　（如图）

即　x>－5且x<5.

∴
[image: image65.wmf]x

＜5的解集是－5＜x＜5.    　　　         －5　　　　0　　　　5

②　
[image: image66.wmf]y

＞3，就是表示y的点离开原点的距离大于3.　（如图）

－3          0           3　

即y<－3 或y>3.

∴
[image: image67.wmf]y

＞3的解集，是；y<－3　或y>3 .  

例6.  已知：方程
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无解，求：t的值.　　　　　　　      

解：去分母，得x+2+t(x －2)=0.   

整理为关于x的一次方程， (t+1)x=2(t－1).

当
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　时，原方程无解. 　

解这个方程组，得：  t=－1；

当x=2　或x=－2时原方程也无解.（∵这是增根）.

分别以x=2，　x=－2代入方程  (t+1)x=2(t－1).

当x=2，t无解；　　 当x=－2 时，  t=0.

综上所述，

当t=－1　或t=0　时，方程
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三、练习

1.　填空：

当a=＿＿＿＿＿＿＿ 时，
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　没有意义.

当x＿＿＿＿＿＿＿＿时， 
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当x＿＿＿＿＿＿＿＿时，
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在实数范围内有意义.

当整数b=__________　时，
[image: image74.wmf]b

3

的值是整数.　

方程x+y=2　的正整数解是＿＿＿＿＿＿，非负整数解是＿＿＿＿＿＿＿＿.

平面内不重合的两条直线的位置关系有＿＿＿＿＿＿＿＿＿.

经过一点有一条＿＿只有一条直线和已知直线垂直.

2.　用“或者”或“并且”连接词写出下列命题的等价命题

①　x≠0
[image: image75.wmf]Û

＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿.

②　a≠±3
[image: image76.wmf]Û

＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿.

③　－3＜x≤2
[image: image77.wmf]Û

＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿.

3.　用含有“或者”或“并且”的连接词叙述下列命题，并判断其真假.

①如果x2=16， 　那么x= ±4.     　　②如果a=±3，  那么
[image: image78.wmf]a

=3.

③如果x=0，　　　那么x2≥0.        　④如果y ≥0，　那么y2>0.

⑤如果
[image: image79.wmf]x

＜4，　　那么－4<x<4.　　　　⑥如果
[image: image80.wmf]y

≥2，　那么y≤－2或y≥2.

⑦如果x是实数，　那么x2+1≥0.　　…..⑧如果x≥－3，. 那么
[image: image81.wmf]3
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＝x+3.

4.　x取什么值时，下列各式能成立？

①（x－2）(x+3)=0 ；　　　②(x+1)(x－2)>0；  　　③2＜x －1<5.

5.　解方程组　
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6.　解不等式组　
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7.　若a是不为0的实数，那么根式
[image: image84.wmf]a
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的取值范围是什么？

a,b 是实数，若要由a2>b2 能得出a>b, 那么a,　b 应满足什么条件？

9.　△ABC中∠A≤∠B≤∠C且2∠C=5∠A，那么∠B的取值范围是什么？

10. a,　b,　c 三实数不都是零，可表示为(  　  )

　(A)  a+b+c ≠0.  　(B) abc≠0 . 　　(C) a2+b2+c2≠0.  　(D) ab+bc+ca ≠0.

已知最简根式a
[image: image85.wmf]b
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 与
[image: image86.wmf]b
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是同类根式，那么应满足条件的a,　b 的值

是＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿＿.　　
方程
[image: image87.wmf]x

=ax+2 有一个负数根且没有正数根，那么a 的取值范围是____________.

参考答案

1.　①－1或3　　②3且－3　　③ x≥1且 x≠3　　④1或－1或3或－3　　⑤x=1且y=1；……

2　①x>0或x<0　②a<－3或－3<a<3或a>3…　　

3只有④假命题　　　

4①2或－3③3<x<6

5有4个解　　

6.2<x<5 　　 

7.0<
[image: image88.wmf]a
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1

<1 　　

8.a+b>0 　

 9. 40
[image: image89.wmf]o

≤∠B≤75　 

10.(C)

11. a=3且b=1  　　

12.大于或等于1.
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