智浪教育—普惠英才文库

第十三章　　函数图像与统计初步
第一节　　正比例与反比例
【知识点拨】
（一）定义
1、函数y=kx+b，①k≠0时，称之为一次函数；k＝0时，称之为常数函数。②b＝0时称之为正比例函数。
（二）函数的性质

1、自变量的取值范围（非实际问题一般是使函数解析式有意义的一切实数，实际问题不要考虑实际意义）
2、函数值的范围
3、函数的图像

4、函数的单调性（是指函数值随自变量的变化而递增或递减的变化情况）

5、函数图像的对称性（是指中心对称、轴对称）

6、函数图像的特殊点（特别是图像与x、y轴的交点、最高点、最低点、不动点等）
（三）研究函数常见的问题
1、求函数的解析式

2、用函数的图像

3、研究与函数相关的性质

（四）思路与方法
一次函数（尤其是正比例函数）和反比例函数是比较简单同时又很重要的函数，有许多问题可以利用它们来研究，更重要的是研究它们的思想和方法也是研究其他的函数的思想和方法。
【赛题精选】
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　　例6、有一长为3、宽为1的长方形纸片，现要在这张纸片上画两个小长方形，使小长方形的每条边都与大长方形的一边平行，并且每个小长方形的长宽之比都为3：1，然后把它们剪下，这时剪下的两个小长方形纸片的周长之和有最大值。求这个最大值。
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[image: image87.emf]例7、在梯形ABCD中，AB∥CD，∠A＝90°，AB＝22，CD＝16。

（1）在斜腰上任取一点P，过P作底边的垂线，与上下两底所在的直线交于E、F，设PE长为x，PF长为y，求y与x的函数表达式。
（2）如果S△PCD＝S△PAB，点P应在什么地方？

[image: image9.emf]
例8、某家电生产企业跟踪市场调进分析，决定调整产品生产方案，准备每周（按120个工时计算）生产空调器、彩电、冰箱共360台，且冰箱至少生产60台，已知生产这些家电产品每台所需工时和每台产值如下表：
	家电名称
	空调器
	彩电
	冰箱

	工时
	1/2
	1/3
	1/4

	产值（千元）
	4
	3
	2


问每周生产空调、彩电、冰箱各多少台，才能使产值最高？最高产值是多少千元？
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【针对训练】
[image: image11.emf]
[image: image12.emf]
[image: image13.emf]
[image: image14.emf]
第二节　　图像解题
【知识点拨】
[image: image15.emf]
【赛题精选】
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例2、画函数
[image: image18.wmf]2
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的图像。

【说明】（1）解题步骤：先化函数解析式，再画图像，在画图像时要注意自变量x的范围。（2）本例可有如下变题。
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变题1、求函数
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变题2、解不等式
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例3、画出
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的图形，并求它所围成的图形的面积。

例4、如果把函数y＝2x的图像向下平移两个单位，再向左平移一个单位，那么得到的图像是函数（　　）的图像。
A、y=x-2　　B、y=2x-1　　C、y=2x-3　　D、y=2x+3　　E、y=2x
[image: image88.emf]
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例6、问方程
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的解的个数。
[image: image26.emf]
例7、已知点A（1,2）和点（3,4），在坐标轴上求点P，使PA＋PB最小。
【针对训练】
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第三节　　二次函数
【知识点拨】
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【赛题精选】
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【说明】本例采用的是二次函数的一般式，但根据本例中的抛物线的顶点为（－2,3）这个条件，可用二次函数的顶点式
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一，于是易得a＝－3。这种解法要比一般式快捷，故在解题时，要根据题中的条件选用适当的形式。
例3、二次函数
[image: image36.wmf]c
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的图像的一部分如图，试确定a的取值范围。
[image: image89.emf]
【说明】要能抓住图像的特点，要能由整体推知局部，也要能由局部推知整体。这样才能更好地用数形结合的思想处理问题。
例4、解不等式
[image: image37.wmf]0
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【说明】（1）本例利用这样的方法可以总结出求解二次不等式的一般方法，其具体步骤是：①二次项系数是负的，先利用不等式的性质化为正的；②求出不等式所对应的方程的根；③利用“大于取两边，小于取中间”写原不等式的解集。这里的大于、小于是指二次项系数化为正值后的不等式中的不等号男；两边、取中间指的是方程的两根的中间、两边。如：

解不等式
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（2）对于含参数的不等式在求解时一般需讨论。如：

变题：解不等式(x-2a)(x-a-2)＜0。
[image: image39.emf]
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[image: image42.emf]
【说明】（1）本例属一元二次方程的根的分布问题，在解决这样的问题时应从函数
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的根所在的范围的边界处的函数值的正、负着手考虑问题，或把条件直接转化成可利用一元二次方程的根与系数的关系、根的判别式的问题来处理，本题还有解法。试一试呢！
（2）本例还有以下变形。
变题1：关于x的方程
[image: image45.wmf]0
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的两实根均大于3，求m的范围。

变题2：关于x的方程
[image: image46.wmf]0
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的两实根一根大于0是小于2，另一根大于4而小于5。求m的范围。
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【说明】1、本例第（1）问是结论型的探索性问题。解题时要充分利用二次函数图像的对称性，同时△ABC的具体形状可以先猜测后证明；第（2）问属于情况不存在的探索问题，运用反证法，通过比∠MQP与∠PQC的大小，来确定满足条件的P点是否存在。

2、本例是二次函数与平面几何相结合的综合题，在解题时要充分利用图形的性质和有关图形的判定方法。
[image: image52.emf]
【说明】（1）本例是一次函数与二次函数两个基本函数的串联，在解题时要弄清题意进行正确的分析，以便求出问题的解答；

（2）本例的问题最终化为一个两段均是有条件限制的二次函数，在解决问题时要利用分类讨论的思想，分段求出最大值，再取两者中的大者。
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【针对训练】
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第四节　　锐角三角函数与直角三角形
【知识点拨】
[image: image59.emf]
【赛题精选】
例1、求22.5°的角的正弦、余弦、正切、余切。
[image: image90.emf]
【说明】（1）用定义是求三角形函数值的最基本最重要的方法；

（2）利用定义求三角函数值时要构造含有所求角的直角三角形，如本例。
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[image: image94.emf]例8、在Rt△ABC中，∠A＝90°，AB＝a，AC＝b，E是AC上一动点，F在BC上。E从点A开始向C运动且保持EF⊥BE。
试求S△FEC与点E运动时与点A的距离x的关系式。

[image: image70.emf]
【针对训练】
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第五节　　统计初步
【知识点拨】
[image: image73.emf]
【赛题精选】
例1、某校为了了解期中学生做广播操的出勤率，在其中30天里对出勤情况进行了统计。其总体、个体、样本、样本容量分别是什么？
例2、在一次知识竞赛中，某班50名同学的成绩如下：
	得分
	50
	60
	70
	80
	90
	100
	110
	120

	人数
	2
	3
	6
	14
	15
	5
	4
	1


例3、五个数3、1、6、3、x的平均数是4，求x。
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【说明】关键在于弄清平均水平、优秀以及波动在统计中的意义是什么！
[image: image95.emf][image: image76.emf]
【说明】（1）在概率分布直方图中小长方形的面积为频率，因而这样的小长方形面积之和为1；小长方形的高之比为频率之比；
（2）要在给出数据和具体要求下会画频率分布直方图。
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【针对训练】
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⊥　∥　≌　≠　≤　≥　§　→　△ABC　∠　⊙O　≠　⌒　∽　
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【说明】这就
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