智浪教育—普惠英才文库

递推数列与函数、方程及不等式综合的有关问题
有关数列问题,递推数列常常是高考命题的热点之一.递推数列常常与函数、方程及不等式等相结合，构成综合性题目，为提高分析问题、解决问题的能力，有必要对其做一番探讨.
1   递推数列与方程之间的关系
由方程给出的关系，求这类递推数列的通项公式一般是用公式法,即利用
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[例2]设
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与1的等比中项,求数列
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[解析]解法一.依题意,有
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解法二.
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解法三.由已知可求得
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2 　数列与函数、不等式的综合问题

［例３］已知函数
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［解析］（１）∵
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故当
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［例４］已知函数
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（1） 求
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所以当
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根据（Ⅰ）和（Ⅱ）可知，对任何
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（Ⅱ）假设
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于是
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由式①、②知，当
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［例５］自然状态下的鱼类是一种可再生资源，为持续利用这一资源，需从宏观上考察其再生能力及捕捞强度对鱼群总量的影响．用
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（２）猜测：当且仅当x1，a，b，c满足什么条件时，每年年初鱼群的总量保持不变？（不要求证明）

（３）设a＝2，c＝1，为保证对任意x1∈（0，2），都有
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［解析］（I）从第n年初到第n+1年初，鱼群的繁殖量为
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   （II）若每年年初鱼群总量保持不变，则
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    因为x1>0，所以
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特别地，有
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    由此猜测b的最大允许值是1．（由特殊推广到一般）
    下证 当x1∈(0, 2) ，b=1时，都有
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2 假设当n=k时结论成立，即
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由①、②可知，对于任意的n∈N*，都有
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综上所述，为保证对任意
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以上就是递推数列与函数、方程及不等式综合应用常见的一些例子，解答这类问题时，除了要考虑函数性质外，由于递推关系，所以它还常常与数学归纳法结合在一起．有时它还反映了从特殊到一般的辨证过程．
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